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Fuggetlenség

o
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Egy pénzdarabot egymds utan 5-szor feldobva, mind az otszor
irast dobunk. Mennyi a valdsziniisége, hogy hatodszor is irdst
dobunk?
Két csomag magyar kdrtyat helyeziink egymds mellé és
mindkettobol kihdzunk egy lapot. Mennyi a valdszinlisége,
hogy mindkét lap piros lesz?
Egy munkas 3 gépen dolgozik. Annak a valdsziniisége, hogy 1
Ora leforgasa alatt a gépekkel ledllas miatt nem kell kiilon
foglalkozni, az egyes gépeknél 0,9; 0,8 és 0,85. Ha a gépek
egymastdl fuggetlenul hibasodnak meg, akkor mekkora a
valdsziniisége, hogy egy dra leforgdsa alatt:
(a) a munkasnak egy géppel sem kell kiilon foglalkoznia?
(b) legalabb egy géppel nem kell kiilon foglalkoznia?
Hanyszor kell két kockat feldobnunk, hogy 0,99-nél nagyobb
valésziniiséggel legalabb egyszer két hatost dobjunk?
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Fuggetlenség

© Egy dobozban 1-tdl 8-ig szdmozott, 8 db papirlap van.
Véletlenszerlien kivesziink egy lapot. Az A, B és C események
jelentése legyen:

A: a kivett lapon pdros szam All;

B: 4-nél nem nagyobb szam all;

C: a kihlzott szdm 2, vagy 5-nél nagyobb.
Mutassuk meg, hogy P(A- B - C) = P(A)P(B)P(C) és a
hdarom esemény mégsem fliggetlen!

@ Egy urndban 4 egyforma papirlap van. Mindegyikre harom
szamjegy van irva egymas mellé, mégpedig az elsére 0,0,0, a
masodikra 0,1,1, a harmadikra 1,0,1, és a negyedikre
1,1,0. Huazzunk ki egy lapot véletlenszerlien. Jelolje A; azt
az eseményt, hogy egy olyan lapot hdztunk, amelynek i-edik
jegye l-es, i =1,2 3. Mutassuk meg, hogy az A;, i =1,2,3,
események paronként fliggetlenek, egylttesen azonban nem!
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Diszkrét valdszinliségeloszlasok

@ Az alabbi szamsorozatok kozul melyek alkotnak valdszinliségi
eloszlast?
(a) p 4p g9, 6p°%, 4pqg®, q*, g=1-p, 0<p<1;
(b) p*¢?>, q=1-p, 0<p<l, k=1,2,...;
(€ (kk+1)7" k=1,2,...;
(d) p*¥"q, g=1-p, 0<p<l, k=nn+1,....
Q Egy¢ vanszmusegi véltozé a kovetkezo értékeket veszi fel:
—1, 0 és 6. Az ezekhez tartozé valdszintiségeloszlas:
Ple=-1)=3 PE=0)=1 PlE=6)=¢

[rjuk fel a & eloszlasfiiggvényét és abrazoljuk. Abrazoljuk a &
valdsziniliségeloszlasat is!
© Két kockaval dobunk. Jelolje £ a dobott szamok Osszegét.

Irjuk fel & eloszlasat, valamint hatdrozzuk meg és dbrazoljuk
az eloszlasfiiggvényét!
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Diszkrét valdszinliségeloszlasok

@ Két kockaval dobunk egyszerre. Irja fel a dobott szamok
maximumadnak és minimumanak az eloszlasat!

@ frja fel az otos lottdn kihizott ot szdm koziil a legkisebb
eloszldsat!

@ Két kosdrlabdajatékos felvaltva dob kosérra, amig
valamelyikuk bele nem taldl. A dobast kezdé 0.5, a masik
0.6 valdszinliséggel taldl egy-egy dobds alkalmdval a kosérba.
Ilrja fel a dobdsok szamanak (az utolsd, sikeres dobdst is
beleértve) az eloszldsat!
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Egyuttes eloszlasok

@ Egy dobozban 1-t6l 22-ig szamozott, 22 darab cédulat
helyezink el. Véletlenszerlien kihtizunk egy céduldt. A kihizot
szam két szempontbdl érdekel: a 2-vel és a 3-mal vald
oszthatdsdg szempontjdbdl. A & valdsziniiségi valtozé legyen
a 2-vel valé osztds utan kapott maradék, az n pedig a 3-mal
valé osztds maradéka. Irja fel a (&,m) egylttes eloszldsat és
hatdrozza meg a peremeloszlisokat!

@ A (&,n) egylittes eloszldsit a kovetkezd tablizat tartalmazza:

§\n| 0|1
O | p|p
1 p | 3p
2 | 2p|4p

a) Mekkora a p értéke?
b) Fliggetlen-e & és n?
c) Irjafela £€+mn,a £-nésalé—n| eloszlasit!
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Diszkrét valdszinliségi valtozdk jellemzoi

@ Legyenek & lehetséges értékei: 1, 2 és 3. A megfelelo
valdszinliségek:

(a) irjuk fel a & eloszlasfiiggvényét és abrazoljuk!
(b) Szamitsuk ki a & varhaté értékét és szdrasat!

@ Egy kockdval addig dobunk, mig 6-ost nem dobunk. Mennyi
lesz az addigi dobasszam vérhaté értéke, ha az utolsé dobast
is beleszamitjuk?

@ Tekintsuk azt a lottéjatékot, ahol a 90 szambdl 5-o0t hiznak ki
és az 5, 4, 3 és 2 taldlat esetén a tiszta nyereség (a szelvény
arat is leszdmitva,) 10 millié, 1 millié, 6000 és 300 Ft. A 0 és
1 taldlat esetén a “nyereség’ -330 Ft. Mekkora lesz a
nyereség, mint valésziniiségi valtozé varhatd értéke?
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Diszkrét valdszinliségi valtozdk jellemzoi

Q

Q

Egy érmével dobunk. Ha az eredmény fej, akkor még kétszer
dobunk, ha irds, még egyszer. Mennyi az osszes fej dobasok
szamanak varhaté értéke?

Egy vak késdobdlé 1/4 valdszinliséggel taldlja el a céltablat

és addig prébalkozik, amig ez nem sikeril. Szamitsa ki a
sziikséges prébalkozdsok szamdanak varhatd értékét!

Péter feldob egy kockat. Ha pératlan szamot dob veszit 1
Ft-ot, ha hatost dob, nyer 4 Ft-ot, egyébként Ujra dobhat. A
masodik dobasnal 1 Ft-ot nyer, ha parost dob, és 2 Ft-ot
veszit, ha paratlant. Allapl’tsuk meg, a jaték Péter szamara
elényos, méltanyos, vagy hatranyos, azaz Péter varhaté
nyereménye pozitiv, nulla vagy negativl Mennyi Péter
nyereményének szérasnégyzete?

Szokol Patricia Valészinliségszamitds és statisztika



Irodalom

[4 Baran Sandor: Valdsziniiségszamitas és statisztika
feladatok, Feladatgyiijtemény.

[ Denkinger Géza: Valdsziniiségszamitasi gyakorlatok,
Nemzeti Tankonyvkiadé Rt. 2000.

Szokol Patricia Valészinliségszamitds és statisztika



